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VECTORES 
 

Vectores en el Plano:  V⃗⃗ = (x , y) ∈ R2 

Vectores en el Espacio: V⃗⃗ = (x , y , z) ∈ R3 

 

 

Igualdad 

 

∀ V⃗⃗ 1 = (x1 , y
1
) , V⃗⃗ 2 = (x2 , y

2
) ∈ ℝ2 

 

V⃗⃗ 1 = V⃗⃗ 2   si y sólo si   ((x1 = x2) ∧  (y
1
= y

2
)) 

 

 

Suma y Resta 

 

∀ V⃗⃗ 1 = (x1 , y
1
) , V⃗⃗ 2 = (x2 , y

2
) ∈ ℝ2 

 

V⃗⃗ 1 + V⃗⃗ 2 = (x1 + x2 , y
1
+ y

2
) 

V⃗⃗ 1-V⃗⃗ 2 = (x1-x2 , y
1
-y

2
) 

 

Propiedades de la Suma 
 

∀ V⃗⃗ 1 , V⃗⃗ 2 , V⃗⃗ 3 ∈ ℝ2 , ∃ 0⃗ = (0 , 0) ∈ ℝ2 

 

1. Conmutativa 

V⃗⃗ 1 + V⃗⃗ 2 = V⃗⃗ 2 + V⃗⃗ 1 

 

2. Asociativa 

(V⃗⃗ 1 + V⃗⃗ 2) + V⃗⃗ 3 = V⃗⃗ 1 + (V⃗⃗ 2 + V⃗⃗ 3) 

 

3. Neutro aditivo 

V⃗⃗ 1 + 0⃗ = V⃗⃗ 1 

 

4. Inverso aditivo 

V⃗⃗ 1 + (−V⃗⃗ 1) = 0⃗  

 

 

Multiplicación por un Escalar 

 

∀ 𝛼 ∈ ℝ , ∀ V⃗⃗ = (x , y) ∈ ℝ2 

 

𝛼V⃗⃗ = 𝛼(x , y) = (𝛼x , 𝛼y) 

 

Propiedades de la Multiplicación 

 

∀ 𝛼 , 𝛽 ∈ ℝ , ∀ V⃗⃗ 1 , V⃗⃗ 2 ∈ ℝ2 

 

1. Distributiva 

 α (V⃗⃗ 1 + V⃗⃗ 2) = αV⃗⃗ 1 + αV⃗⃗ 2 

     (α + β)V⃗⃗ 1 = αV⃗⃗ 1 + βV⃗⃗ 1 

 

2. Asociativa 

(𝛼β)V⃗⃗ 1 = 𝛼 (𝛽V⃗⃗ 1) = 𝛽 (𝛼V⃗⃗ 1) 

Vectores Paralelos 

 

V⃗⃗ 1 y V⃗⃗ 2 son paralelos si y sólo si V⃗⃗ 1 es múltiplo 

de V⃗⃗ 2 
∃ 𝛼 ∈ ℝ − {0} 

 

V⃗⃗ 1 ∥ V⃗⃗ 2   ⟺    V⃗⃗ 1 = 𝛼V⃗⃗ 2 

 

Producto Punto o Producto Escalar 

 

∀ V⃗⃗ 1 = (x1 , y
1
) , V⃗⃗ 2 = (x2 , y

2
) ∈ ℝ2 

 

V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2 = (x1 , y
1
)•(x2 , y

2
) 

V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2 = x1x2 + y
1
y

2
              

 

Propiedades del Producto Punto 

 

∀ V⃗⃗ 1 , V⃗⃗ 2 , V⃗⃗ 3 ∈ ℝ2 , ∀ 𝛼 ∈ ℝ 

 

1. Conmutativa 

V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2 = V⃗⃗ 2•V⃗⃗ 1 

 

2. Distributiva 

V⃗⃗ 1• (V⃗⃗ 2 + V⃗⃗ 3) = V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2 + V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 3 

 

3. Asociativa 

 𝛼 (V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2) = (𝛼V⃗⃗ 1) •V⃗⃗ 2 = V⃗⃗ 1• (𝛼V⃗⃗ 2) 

 

Magnitud, Módulo o Norma 

 

∀ V⃗⃗ = (x , y) ∈ ℝ2 

 

‖V⃗⃗ ‖ = √V⃗⃗ •V⃗⃗ = √(x , y)•(x , y) 

 

‖V⃗⃗ ‖ = √x2 + y2 

 

Vector Unitario 

 

Un vector  u⃗⃗   es unitario si y sólo si  ‖u⃗⃗ ‖ = 1 

 

Ángulo entre dos Vectores 

 

∀ V⃗⃗ 1 , V⃗⃗ 2 ∈ ℝ2 

 

𝜃 = arcos (
 V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2

‖V⃗⃗ 1‖‖V⃗⃗ 2‖
) 

 

Vectores Ortogonales 

 

V⃗⃗ 1 y V⃗⃗ 2  son ortogonales  si y sólo si  V⃗⃗ 1•V⃗⃗ 2 = 0 
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